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1. Essei a : F — G ein Homomorphismus von Garben abelscher Gruppen
auf dem topologischen Raum T'. Fiir jede offene Teilmenge U von T sei

(Kern ) (U) die Gruppe Kern(ay). Zeigen Sie:
i) Kern « ist eine Untergarbe von F.
ii) Fiir jedes x € T ist (Kerna), = Kern(a,), wobei a, : F, — G, die
Halmabbildung ist.
iii) « ist genau dann injektiv, wenn Kerna = 0 ist.

2. Es sei a : F — G ein Homomorphismus von Garben abelscher Grup-
pen auf dem topologischen Raum 7. Wie in der Vorlesung sei Bild a

die Garbifizierung der Prégarbe Bild(ay) sowie i : Bilda — G der

kanonische Garbenmorphismus. Zeigen Sie:

i) Fiir alle z € T vermittelt i, : (Bilda), — G, einen Isomorphismus
von (Bilde), auf Bild(«,) C G,.

ii) Der kanonische Garbenmorphismus i : Bild @ — G ist injektiv.

3. (Falls Sie etwas Funktionentheorie kennen) Sei 7" der topologische Raum
C\{0} mit der iiblichen Topologie. Wir definieren Garben F und G auf
T durch
FU)={f:U — C: fholomorph}
G(U)={g:U — C\{0} : gholomorph.}
Dabei ist F(U) eine additive und G(U) eine multiplikative Gruppe. Der

Garbenmorphismus «a : F — G sei gegeben durch

ay(f) = exp(f).

Zeigen Sie, dass « ein surjektiver Garbenmorphismus ist, dass aber
ar : F(T) — G(T) nicht surjektiv ist.



